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Semântica da lógica proposicional: equivalência lógica.

1. Prove as afirmações seguintes.

(a) Dupla negação: ¬¬ϕ ≡ ϕ
(b) Absurdo: ϕ ∧ ¬ϕ ≡ ⊥
(c) Leis de De Morgan:

i. ¬(ϕ ∧ ψ) ≡ ¬ϕ ∨ ¬ψ
ii. ¬(ϕ ∨ ψ) ≡ ¬ϕ ∧ ¬ψ

(d) Distributividade:

i. ϕ→ (ψ → δ) ≡ (ϕ→ ψ)→ (ϕ→ δ)

ii. ϕ ∨ (ψ ∧ δ) ≡ (ϕ ∨ ψ) ∧ (ϕ ∨ δ)
iii. (ϕ ∧ ψ) ∨ δ ≡ (ϕ ∨ δ) ∧ (ψ ∨ δ)
iv. ϕ ∧ (ψ ∨ δ) ≡ (ϕ ∧ ψ) ∨ (ϕ ∧ δ)
v. (ϕ ∨ ψ) ∧ δ ≡ (ϕ ∧ δ) ∨ (ψ ∧ δ)

(e) Os seguintes triplos são monoides comutativos idempotentes:

i. (FP ,∨,⊥), sendo > o elemento absorvente.

ii. (FP ,∧,>), sendo ⊥ o elemento absorvente.

2. Prove por indução estrutural que qualquer fórmula de lógica proposicional tem o mesmo
número de parênteses esquerdos e direitos.


