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73. Mostre que a equagao zy + 3y3z? = 4 define y = ¢(x) numa vizinhanca de (1,1).
Determine ¢/(x) na vizinhanga considerada.

74. Seja f: (x,y,2) € R® — 2%y®> + €® + 2. Mostre que a equagao f(z,y,2) = 0
define implicitamente = como fungao de y e z numa vizinhanca de (0,1, —1) (x = ¢(y, 2)).
Calcule 8_y(y’ z) e %(y, z) numa vizinhanga do ponto (1, —1).
75. Considere zy # 0, yo # 0 e zg # 0 e seja (o, Yo, 20) um ponto que satisfaz a
equacao
T Y
—:gb(—),ondeng:]R—HR. (1)
z z

a. Indique que condigdes deve satisfazer ¢ por forma a que a equagao (1) defina implici-
tamente z como fungao de z e y numa vizinhanga de (zo, o, 20)-

b. Mostre que

Ox y@y_’

onde z = ¢(z,y), na vizinhanga considerada para (xg, yo).

76.
a. Mostre que a equagao e®sin(zryz) + 2z 4+ 2xy = 7 define implicitamente z como fungao
de z e y numa vizinhanga de (1, 7, 0).

b. Considerando u = (1,1), calcule z;(1, 7).

7.

a. Mostre que a equagao x + sin(y + z) = 0 define implicitamente y como funcao de x e
2

z numa vizinhanga de (0,0,0) (y = ¢(z, 2)). Calcule %(0, 0).
x
2

b. Explicite a fungao ¢ e calcule de novo —(0,0).

0x?
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78. Prove que numa vizinhanga de (0,1, 1) o sistema

Pt —2=0
2?2 -3yt +422 =1

define implicitamente y e z como fungdes de x. Determine y'(x) e 2/(x).

79. Mostre que o sistema

e’ cos(yz) + 2% =0
sin(ryz) + 22+ 22 =4~

define implicitamente y e z como funcoes de x numa vizinhanca de (O, T 2). Calcule y/(z)
e 2'(x).

80. Mostre que a fungao f : R?\ {(0,0)} — R? definida por f(z,y) = (zy, 22> — 5y?) é
localmente invertivel mas nao é globalmente invertivel.

81. Seja f:R? — R? definida por f(z,y) = (e* + ¢e¥,e® — e¥).
a. Prove que f é invertivel numa vizinhanca de qualquer ponto de R2.
b. Determine Jac f~!.

82. Considere f : R? — R? definida por

{ flgx, y) = arcsin(z) + /Ty

i
fo(z,y) =log(—a? —y +2)

Analise a invertibilidade de f numa vizinhanga de (1, 1).
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