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Solucgoes da Ficha Pratica 2 - Limites e Continuidade

AM2E

26. a.
i Dy ={(z,y) eR2:1—a2— 12> 0A22—y2> 0}
int(D1) = {(z,y) € R® :a® + > < LAa® — 3 > 0}

fr(Dy) ={(z,y) eR?: (@ +y? = 12> =y > )V (2® + > < 1A =y = 0)}

Dy ={(z,y) eR?:1—22 -2 >0A22—4?> >0}
Dy nao é um conjunto aberto, nem é um conjunto fechado

ii. Dy ={(z,y) e R*: 2> =22+ 1> 0Aarctan(z® + %) 0N -1 < £ <

int(Dy) = {(z,y) eR*:x #1A-1 <L <1}

fr(Dy) ={(z,y) eR*: (z=1A-1<y<1)Vy=zVy=—z}
Dy ={(z,y) eR*: =1 < 2 <1} U{(0,0)}

D5y nao é um conjunto aberto, nem é um conjunto fechado

iii. Dy ={(z,y) eR*:y—a#S+krAy+a#S+krANkel}

int(D3) = {(z,y) eR*:y —x # S +knAy+a#3+krNkel}
fr(Ds) ={(z,y) eR*: (y—x =5 +krVy+ao=5+kr)\NkcZ}
D3 =R?

D3 é um conjunto aberto

iv. Dy = {(z,y) e R? : 2 — 22 + 24> — 3 > 0}
int(Dy) = {(z,y) € R?* : 2* — 2z + 2y* — 3 > 0}
fr(Dy) ={(z,y) € R? : 2% — 22 + 2y*> — 3 = 0}
Dy={(x,y) € R? : 22 — 22+ 29% — 3 > 0}

Dy é um conjunto fechado

V. D5:{(x,y)€R2 sm( 2Jr2>>0/\:132+y2>0}
w2ty

int(Dg,):{(x,y)eR?:sin(\/m) >0A 22+ 92 >0}
fr(D5):{(;c,y)eR2:sin( 1 >:0}U{(0,0)}
0

D5:{(:B,y)ER2:sin(\/;Ty2> > }u{(o,())}

D5 é um conjunto aberto

vi. Dg = {(z,y) e R* : y — 2% + 62 — 10 > 0}
int(Dg) = {(z,y) € R? : y — 22 + 62 — 10 > 0}
fr(Dg) ={(z,y) e R? : y — 2% + 6z — 10 = 0}
D = {(z,y) € R? : y — 2% + 62 — 10 > 0}

Dg é um conjunto fechado
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vii. Dy = {(z,y) € R? :sin(z —y) #0Azy > 0}

int(D7) = {(z,y) € R? : sin(z —y) # 0 Axy > 0}

fr(D7) ={(z,y) e R?: (sin(z —y) =0Azy > 0)Vz=0Vy=0}
Dy = {(z.9) € R* : 2y > 0}

D7 é um conjunto aberto

viii. Dg={(z,y) eR* :2y —1>0A (z —1)*+ (y— 1) =2 > 0}
int(Dg) ={(z,y) ER*: 2y —1>0A(z —1)*+ (y —1)* -2 >0}
fr(Dg) ={(z,y) eR?: (ay =1A(z = 1>+ (y—1)>—-2>0)V
(zy>1A(x =12+ (y—1)2%-2=0)}

Dyg={(r,y) eR2:ay—1>0A(z— 1) +(y —1)2=2>0}

Dg é um conjunto aberto

ix. Dg={(z,y,2) ER*:4—2? — > >0AN4—2>—y*+2>0}
int(Dg) = {(z,y,2) ER3:4—2? — > >0N4— 22—y + 2> 0}
fr(Do) ={(z,y,2) ER®: (4—2? —¢y* =0AN4d—2? —y* +2>0)V
(4—22 =12 <0Nd -2 —y*+2=0)}

Dy ={(2,y,2) ER3: 4 — 2?2 —¢> >0N4— 2% —y*+2 >0}

Dy nao é um conjunto aberto, nem é um conjunto fechado

x. Do = {(z,y,2) €R3:x2+%+22+22>0/\y20}

int(Dyo) = {(z,y, 2) ER3:x2+y§+z2+22>0/\y>0}

fr(Dio) = {(z,9,2) €R3: (24 L +2242: =0Ay>0)V(y=0Az2+ (2 +1)2 > 1)}
Dy = {(x,y, 2) €R3:x2+3’9—2+22+22>0/\y20}

D1 nao é um conjunto aberto, nem é um conjunto fechado

b. Por exemplo, u,, = (1 + =,0), com n € N.

_ 1
c. Por exemplo, u,, = <%+2m, O), com n € N.

28.

a. D={(z,y) eR*:z+y*>#£0}
b. D= {(z,y) e R?: 2y #0}

c. D=A{(z,y)eR?*:y*—1+#0}
d. D=R?



29. Os limites direccionais de g na origem sao iguais a 0. O limite de g na origem,
segundo a pardbola y = 22, é igual a % Conclui-se entao que nao existe o limite de g no

ponto (0,0).

30.
a. nao existe b.0 c.2
d. nao existe e.0 f. nao existe
g.0 h. nao existe i. nao existe
j-0 k. nao existe l. nao existe

31. Nao é possivel definir um prolongamento por continuidade, desta funcao a origem.

32.e. Uma funcao linear f : R® — R é continua se e s6 se
Vo € R | f(2)] < M|,

onde M > 0 é uma constante real fixa.

33.
a. f ¢ continua em {(a,b) € R*:a # b} U{(0,0), (_g’ _g)}
b. g é continua em R?

34.

a. fécontinua em {(z,y) € R?: z # y}

b. g é continua em R?

c. h é continua em {(x,y) € R* : ||(z,y)| # 1}



